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Analyse I : résumé du Cours
.

On a étudié les sujefs suivants : - nombresréels (inf- sup) , hombres complexes
- suites numériques Can)
- série memériques [an
- fonchons réelles
- limits des tendons
- dérivées des fonctons
- développements limits entire

- series enters
,

series de Taylor Eanlx-xD
"

- integrals destinations continues sur lab]
- integrates generalists

Les sujels sont lies .

⑦ Limits des suites ⇐ Limits des functions
a) Si ¥%+flH=l ⇒ limf (E) -- l (Par contre 3- des fonchmstdbs que

n-soo him fkn ) -- l, mais bing.tw n'exilepas)h-> to

(2) Si h¥zflH=l ⇒ hn.is/-lM--lfParconbeFdesfonchmstdbsguelimfln)--l
,
mais bing.tw n'exilepas)

h -soo
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hero ✗→ Ot

21×2 - ¥ +
. .

✗
"xx))limhg¥;¥ =

.fi#+?9&.1-I---limx-so+x-so--Xx-X-+xExJ=--E.mo?¥4i¥±¥É=2 ⇒ Parlapropriélé ⇒ fi:bd÷¥ 2

Ex
. ⇐ (1- costal) converge ? Idée :

comparer avec
Ent

On consider ¥z+t%×_ Elim tlt¥+¥I""=¥%+¥-×¥+ea=±✗ → 0-1
✗ = 2Prophete

him -1%-4=1-2 ⇒ par la dit de la limit , Ino f- IN: An >_ no , ¥%⇒
has to

f- ± 11-7*1 a- ¥ ⇒ II. a. d-coin)±¥n÷

⇒ les series É? (task) ) et É ti ont la meine nature (par comparison)
00

On suit
que ¥ converge ⇐> p

> I ⇒ Ent converge = >[4- cask))
n= , ha

converge
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② Sériesnumerigues ← Integrates généralisées
Proposition .

Soit fzounefonchon continue etstrickmenfdecroi>sank .
pour tout × > a pour

uncertain a > 1
.

_

←fly

Alers la série Éflnletlintégralogénéralisée , faire
-

- foot
h=i

fftxdx convergent on divergent en mime temps . ft
•

""¥¥t¥¥ *

°

'

{fln ) a- Jflxldx s [ fln ) aire-f-o.tt
h=2 h=l

I 1 2 3 4 5 67
Ex

.

[ Lp converge ⇐> p
> 1 (⇒ §d¥ converge#p > 1

""

→difficile Proposition , facile

Ex
. ¥gnTc pour quells valuers de e la séoie converge

- t.dk ? <⇒

Proposition
⇐ §¥g☒Eg*.us?YeogG#.--JdueogzF ⇒ converge ⇒ e > 1

Alors
par
la proposition . ¥egIe converge <⇒ c > 1

.
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③ Fonchons derivable ← Séries entries
.

Rappel: Les series enhéres [ar. A-xo)
"

,

[ka←(x-xD" [ 9%-6 -xD
""

k=
?

K=1
'

k=0

ont te meine
rayon

de
convergence

r
.

Sir > 0
,

soit fail = [ar.kx.lk .

K=o

Alois f-{×) = [Kaka -Xo)" et FA)=§?a÷, G- xD"" ⇒ 1--1×1=1-1×1
,

FAD-0
KT

% Sur 3×0-5 Xotrl .

Ex
. Soit fw=É?="Yz¥Y sur /R

.

Trower {fcxidx
>
six -_ÉYE¥, ⇒ fix -- six - ✗
I % % "I %

⇒ fflxldx -- Hsin - ×)dx= - aosxf -1-2×4=-1-1) - É =

o o °

=/ - ¥ < 0
.

(4)
K
✗
2k -12?⃝ put verifier diademed. gi.pe#;;:-dx=-..g,=,=a, renew.

⇒
Hemin

IK

Alas "

d×=E"¥¥f"=÷¥÷¥ =
- cos✗ + 1-¥ / =

- 1-D- E.(E)
'

=

t0
0 = constante

.

0 =/-¥
On voit

que
la tire mithodeestplusefficace .

sklimnedansbslimiks



④ Exercise
. f- (x) = {

✗ logx ,

✗ > O f:R→R continueenx.co?-235dinvabhenx--o?sinx.lt
,
✗ < 0

(a' gauche et a- droite ?)
.0

,
✗ =D

limxlogx-limf-logy-1-bm-h.gl him =D
.

✗→ 0-1 y=¥ y
-so 1- →• Y year

⇒ lying, f-1×1--0 .

⇒ him -4×1--0
him fix = limsmx .

é④→→
= 0

.

⇒ lying fix)=O "°

fest continue
✗→ o

-

✗→ 0
-

↳ → O en ✗ =D
.

dirivées . a' droite : fiyg.tk#-f01---b;:giQ9'---li..ng+logx-s-J-niestpasderivable a' droite

a'gauche : lim fa¥f¥=f;y.
→ 0

= 0 ⇒ flglol --0
✗→0

- → 1

⇒ f- n'est pas derivable a' droite en ✗=O ; fg
'

/01=0
.

f-n'est pas derivable en ✗ = 0
,
mais elle est continue en ✗ =O .



⑤ Croissana relative des frictions
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Q : Parini les limits suirantes
, liquids sontegabs a- zéro ?

41 him ¥
BH

=¥:¥÷gñ= .
- =¥É¥;;÷

" 't

= 0
.✗→•

a > 1,2>0

BH 1

ME: -69¥ = lim
✗→•
¥ñ=¥z¥ = 0

.

✗ > 0 ✗
→
0

121

b) him ✗" log ✗ = lying # log# = lim -60¥ =D .

✗ →Ot y
-soo

f- ¥
✗ SO
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L'hierarchic de croissance detonations .

?⃝ lim
" ?⃝ ¥zhY¥=0 ③ h¥z+ñbg×=0

✗soo ☒
= 0

a > 1,2>0 X> 0 ✗ > 0

Notation : > = croit plus rile

Remarque .

Soit kent ⇒ ✗
¥ > log ✗ ⇒ ×

"> flogx)
"

✗ so⇒ ¥> 0

a
" > ✗

•

✗ so

X
"

> ( logx)
"

2>0
,
K >0
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(4) Em
.

= 0 Dém : D 'Alembert :¥z9¥/=l÷z%÷, :÷=
a> I

=¥%÷=0 ta
⇒ li.mn:9?.--0 .

n ! > an
a > I

⑦ ¥: !÷=O Dém : D
'

Alembert : &z%÷=E%%I¥.TL?----k..mii::-nnin#--¥:(¥1 :&:¥j :< 1
⇒ him hunt = 0
hsoo

hn > n. !
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Alers on a
lihierarchie des croissances :

nn> n ! > an > nP > ( logis)
"

f f f lorsguen -> + asa > I
✗ → too

p >
0

q > o
a× > XP} ( log#
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classesderegul.arite.de/onctons.Analytigue⇐ fix = sa Serie de Taylor sur Emery
I

Infinimentdénvable <⇒ f- C- 0 (I. IR) (Lisse)
I

n fois confinement desirable ⇐ > f c- C
"

(I
,
IR)

h22

ns.znfois#derirafkc--sfH(x1exisksurITAF:FtE3x.ylcI
:

A
Desirable <⇒ fix , exile sur I

/ t.FI#---f'A)

Continue ⇐sfi.%fcxi-flaiv-ac-I-FVI.lt
• flla.fi?)--lminf.maxf]19,6) fail]Integrable surla.AT#SfWdXe*sk

hioreme de la moyeune
( y comprises integrates generalised a

Icefall tq . fflxldx = fkllb - a)
.:CI

* * * La fin * ☒ *



Examen final :
he 17 janvier

1015-1315 STCC (Garden)

Notation : Sup = sup , Inf-- inf, Log -- log
differentiable = dénrabh

.



Sujets .

4) Hombres riels
,
inf- sup .

(2) Hombres complexes
(3) Method de recurrence

(4) Limits des suites (y umpris les suites defries par recurrence; ainsiguebminf,
limsup I

(5) Series humeriques :
critéres de

convergence
(G) Limits des functions (par def, a'partie des suites , avec BH, Dt)
A) Continuities prolongementpar conhnuité, brutes a'gauche et a' droite
181 TVI

(9) Dérivee dune fonc.hn, fonctnn differentiable a' gauche eta' droite
1101 TAF

, proprieties des functors differentiable sur un intervale
HD Db

1121 Formule de Taylor et série de Taylor .
(b) Series entiéres

, rayon
et domaine de

convergence



1141 Integrate et primitive , Théoneine de la mayenne
45) Changerent de variable , integrationparparties; decomposition en simples fractions
(1^6) Integrates généralisées , critéres de convergence .



Comment réussir son examen
.

(1) Lire et mémoriser les résumés

a →

G-3) Retire les notes du cours Faire latest blanc + série questions ouvertes

(4) Retire
.

les séries d 'exercises .

(5) Faire examens-2017 , 2018,2020

(6) Retire les résumés ! !

(7) Faire examen -2019
.

Bon
courage
!!

et Joyeuse fetes !!! €3
It


